Ижевский командный турнир математиков
Ижевск, 30 января – 1 февраля
МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ДРАКА, 5 класс

1. По дороге на Новогодний праздник несколько мальчиков помогли Деду Морозу донести подарки. Каждый из мальчиков донес по три подарка, а остальные 60 подарков Дед Мороз сам довез на санях. Все эти подарки Дед Мороз разделил поровну между этими мальчиками и 11 девочками. Сколько было мальчиков?
Ответ: 16
2. Найдите такие три пары натуральных чисел, что оба числа в паре делятся на 24, а сумма чисел в паре равна 168. 
ТОЛЬКО ОТВЕТ!
Ответ: 24+144, 48+120, 72+96
3. Разрежьте клетчатый квадрат размером 1313 на 12 квадратов так, чтобы все разрезы проходили по сторонам клеточек.
См. пример
4. У некоторого трехзначного числа переставили две последние цифры и сложили полученное число с исходным. Получилось четырехзначное число, начинающееся на 173. Какой может быть последняя цифра полученного числа? 
Ответ: 2
5. На доске выписываются числа по следующему правилу: в первой строке число 1, во второй строке два числа 2 и 3, в третьей строке три числа 3, 4 и 5 и т.д. (в n-й строке стоят n последовательных натуральных чисел, начиная с n). Сколько раз на доске будет выписано число 2009?
Ответ: 1005 раз

6. Найдите сумму цифр числа 1000000…000 – 2009 (в числе 2009 нулей). 
Ответ: 18071

7. Дядя купил всем своим племянникам по новогоднему подарку, состоящему из конфеты, апельсина, пирожного, шоколадки и книги. Если бы он на те же деньги купил одних конфет, их оказалось бы 224. Апельсинов он на те же деньги мог бы купить 112, пирожных ‑‑ 56, шоколадок — 32, книг — 16. Сколько племянников у дяди?. 
Ответ: 8. 

8. Найдите 10 идущих подряд натуральных чисел, сумма всех цифр которых равняется 145.
Ответ: 
9. Заряженного аккумулятора в сотовом телефоне хватает на 6 часов разговора или на 120 часов ожидания. Сколько времени надо проговорить, чтобы заряженный аккумулятор разрядился ровно через сутки (считая от начала разговора)?
Ответ: 96/19 часа
10. Про целое положительное число А сделаны четыре утверждения: "А делится на 5", "А делится на 11", "А делится на 55", "А меньше 15". Известно, что два из этих утверждений истинны, а два — ложны. Чему может быть равно число А?

Ответ: 5, 10, 11
11. К углам прямоугольного бассейна периметром 200 м подошли 4 ученика. Тренер подплыл куда-то к краю бассейна и пригласил учеников подойти. Все пошли кратчайшими путями. Ваня прошел 30 м, Максим – 60 м, Маша – 40 м. Сколько метров пришлось пройти четвертому ученику
Ответ: 70 метров
12. Разрежьте квадрат на треугольники так, чтобы каждый треугольник граничил по отрезку ровно с тремя другими.
ПРОВЕРЯЙТЕ ОТВЕТ!


13. Можно ли раскрасить клетки доски 8х8 в черный и белый цвета так, чтобы из любой клетки можно было одним ходом коня попасть и на черную, и на белую клетку? (да, нужен пример)
Один из возможных примеров: красим доску «вертикально»: нечетные столбцы в один цвет, четные – в другой. Тогда любой «горизонтальный» ход коня (т.е. на 2 по горизонтали и 1 по вертикали) оставляет его на клетке ТОГО ЖЕ цвета, а любой «вертикальный» ход – перемещает коня в соседний столбец, то есть меняет цвет. Соответственно, из любого поля есть ходы и на белые,и на черные поля.
14. Сложив три последовательных двузначных натуральных числа, математик получил трехзначное число из одинаковых цифр. Какие числа он складывал? (найдите все варианты).
36, 37, 38 или 73, 74, 75.
15. Прямоугольник состоит из двух одинаковых квадратов, имеющих общую сторону. Его периметр равен 12 см. Найти его площадь.
Ответ: 4 
16. Перед контрольной по математике, состоящей из 6 задач, каждый из учеников 5 «А» сказал, сколько задач он решит, и только Саша грустно заметил, что он, наверное, не решит ни одной. В итоге оказалось, что каждый, кроме, разумеется, Саши, решил задач меньше, чем предсказывал. Учительница заметила, что были ученики, полностью справившиеся с контрольной. А сколько задач решил Саша?
Ответ: 6 задач
17. Столяр получил заказ на изготовление табуреток. Если он, начиная с этого дня, будет делать ежедневно по три штуки табуреток, то закончит заказ в понедельник, а если по пять – то в субботу. В какой день недели получил заказ столяр?
Ответ: в четверг
18. Рыцари, как обычно, говорят только правду, а лжецы всегда лгут. Все они живут на одном острове. Однажды один из его жителей, А, сказал: "Я лжец, а вот Б - рыцарь". Кем  в действительности являются А и Б?
Ответ: Оба лжецы
19. Продолжите последовательность двумя числами 1, 2, 6, 15, 31, 56, 
Ответ: 92, 141
20. Найдите наименьшее натуральное число, делящееся на 5, в записи которого использованы все цифры?
Ответ: 1023467895
21. Рассмотрим следующую числовую последовательность 12+34, 56+78, 910+1112, 1314+1516,…Сколько чисел в этой последовательности делятся на 4? Объясните
Ответ: таких чисел нет.
22. На лесопилку привезли несколько деревьев. После того, как было сделано 45 распилов, учетчик подсчитал, что получилось 66 чурбаков. Сколько деревьев было привезено?
Ответ. 21 дерево.  Решение. Назовем куском чурбак или целое дерево. После каждого распила число кусков увеличивается на 1. Та к как было сделано 45 распилов, то изначально было 66-45=21 кусок. Но вначале были только целые деревья, поэтому их было ровно 21.
23. За круглым столом сидят 12 человек, некоторые из которых всегда говорят правду (назовем их рыцарями), а остальные всегда лгут (назовем их лжецами). Каждый из сидящих за столом произнес: «Напротив меня сидит лжец». Сколько всего лжецов сидит за столом?
Ответ: 6 лжецов.
24. Найдите такое семизначное число, что первая цифра в нем равна количеству нулей в десятичной записи числа, вторая цифра – количеству единиц, третья цифра – количеству двоек, и так далее, до последней цифры, которая равна количеству шестерок.
Ответ: например, число 3211000.
25. Используя все натуральные числа от 1 до 9 ровно по одному разу, скобки и знаки арифметических действий +,-,×, :, получите число 2009 (приписывать цифры друг к другу нельзя, но числа можно менять местами). 
Ответ: 
7·(2+5)·(1·(3+4)·6+3+8-9).
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